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RESUME COURT DE LA THESE

L’objectif de cette thése est d’étudier des problémes de finance et d’économie mathématique
liés a la convergence de modeéles complétement discrets (en temps et en états de monde)
vers des modeles continus, plus particulierement dans le contexte de choix de portefeuille.
Ces résultats sont trés importants pour la convergence des schémas numériques.

Ces problématiques seront étudiées avec et sans incertitude de modéle.

Mots clés : Probabilités; Finance et économie mathématique; Convergence; Incertitude de
modéle.

RESUME DE LA THESE

La convergence de modéles complétement discrets (en espace des états de la nature et en
temps) vers des modeles continus est un sujet important pour les problémes d’ordre
numérique comme la convergence des schémas. lls sont également intéressants d'un point
de vue conceptuel puisqu'ils montrent la convergence de marchés incomplets (voir Carassus
et Rasonyi [2007a et b]) vers des marchés complets. Bien que le sujet soit ancien (voir
Prigent [2003]), des articles récents de Bayraktar et al. [2020] et Kreps et Schachermayer
[2020] fournissent de nouveaux résultats.

La question principale de la thése est la suivante : Etant donné une fonction d'utilité et une
suite de marchés financiers avec des actifs sous-jacents (Sy)rev qui convergent faiblement
vers S, sous quelles conditions les fonctions valeurs, les richesses optimales des problémes
de maximisation d'espérance d’utilité et les prix d'utilité convergent-ils vers la valeur
correspondante pour le modéle donné par S ?

Dans un premier temps, nous nous intéresserons a la convergence des fonctions valeurs,
des richesses optimales et des prix d'utilité dans le cadre du modéle de maximisation
d'espérance d'utilité Von Neumann-Morgenstern a une seule croyance.

Bayraktar et al. [2020] proposent des conditions de convergence de la fonction valeur et de
la richesse terminale optimale dans le cas d’'une fonction d'utilité définie sur (0;=), et sous
des hypothéses fortes que nous proposons d’assouplir.

Dans un deuxiéme temps, nous ferons une application numérique de ces résultats.

Puis, nous nous proposons de traiter le cas, non encore traité et plus délicat, d’'une fonction
d'utilité définie sur IR. Nous pourrons alors considérer pour les expériences numériques une
fonction d’utilité exponentielle.

La derniére partie de la thése est complétement novatrice car elle se propose d’étudier la
convergence des fonctions valeurs et des stratégies optimales dans le cadre d’incertitude de
modéle. Le cadre envisagé est celui de Rasonyi et Meireles-Rodrigues [2021].

Les résultats prévus permettront de mieux comprendre l'articulation théorique discret/continu
dans ces problémes de théorie de la décision. lIs fourniront également une base théorique
pour la convergence de schémas numériques dans les problémes de choix de portefeuille.
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PLAN DE REALISATION

Début : Novembre 2024

Année 2024-2025 : lecture de la bibliographie, travaux théoriques sur la convergence
dans le cas ou le domaine de la fonction est (0;),

Année 2025-2026 : travaux sur I'application numérique et travaux théoriques sur la
convergence dans le cas ou le domaine de la fonction est /IR.

Année 2026-2027 : travaux dans le cas d’incertitude de modéle lorsque le domaine
de la fonction est (0;~). Rédaction de la thése.

Fin : Septembre 2027.
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